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1

Considera la matriz A=| 0
0

O P |k
O |k

a) Calcula A%

b) Halla la matriz X, si es posible, que verifica A*-X-A+1=0, donde | y O son la matriz
identidad y la matriz nula de orden 3, respectivamente.
MATEMATICAS Il. 2024. JUNIO. EJERCICIO 5

RESOLUCION

L) (L) (22
8 8 8 8 4 4 8 8
a) Calculamos: 2|0 1 0[]0 1 0|=[0 1 0|=|0 1 0
0 0 1{|0 0 1 0 0 1 0 0 1
1 L4y 1Ly 33
8 8 4 4 8 8
A®=/0 1 0[/0 1 0(f=|0 1 O
0 0 1{|0 0 1 0 0 1
131 133 1ll 15&
4 4 4 4 2 2 8 8
A*={0 1 0[/0 1 0|=|0 1 0|=|0 1 O
0 0 1|(0 0 1 0 0 1 0 0 1
g non | 2024 2024
3 8 g 8 1 253 253
Porlotanto: pon—{g 1 o|=A2_|0 1 0 |[=|0 1 0
0 0 1 0 O 1 0 O 1

b) Despejamos la matriz X:

A X A+1=0=A2.X-A=— I A AAX-A=—|-A T A X A=-A'l=
SALAXAAT= AL AT AT X = (AT 2o AT

;=28 (4 38
8 8 8 8

Luego, x =——A*=—{0 1 0 |=| 0 -1 0
0 0 1 0 0 -1
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Considera las matrices A=lm 1 0 y B=| 0 4 4
1 -1 2 4 12 20

a) Determina los valores de m para los que la matriz A? tiene inversa
. . . - 1
b) Para m =0 calcula, si es posible, la matriz X que verifica A*X = E(A+ B)

MATEMATICAS Il. 2024. RESERVA 1. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a) Calculamos la matriz A®

1 1\ (1 01 2 -1 3
A’=m 1 Olm 1 0l|=| 2m 1 m
1 -1 2 1 -1 2 3-m -3 5
Calculamos su determinante:
2 -1 3
‘AZ‘: 2m 1 ml=m?*-2m+1=0=m=1
3-m -3 5
Luego, tiene inversa para m =1
b) Calculamos la inversa para m =0
5 0 -3)
-4 1 3
(AZadj)t -3 0 2 5 -4 _3
(A*) ' = = =l 0 1 0
A% -
-3 3 2

Calculamos la matriz X

AZX =%(A+ B) = X =%(A2)‘1-(A+ B) =

5 -4 -3\[(1 0 1) (-4 8 0
o 1 olllo 10+ 0 4 all=
2—3 3 2)(l1 -1 2 4 12 20

5 -4 -3)(-3 8 1 -30 -13 -77
Yoo o1 ol os alzl 0 5 4
2ls 3 2)0 5 11 22) %19 13 53
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a) Sabiendo que A verifica la identidad (A+al)’=bl, hallaayb.

b) Resuelve la ecuacion M X + M % =1 .
MATEMATICAS I1. 2024. RESERVA 2. EJERCICIO 6

1 3 01
Considera las matrices A=[ J M =[ 1] e | la matriz identidad de orden 2.

RESOLUCION

a) Calculamos los valoresde ay b

) 1 3) (a 0 1 3) (a O b 0
(A+al)*=bl = + . n _ .
-2 5 0 a -2 5 0 a 0 b
l1+a 3 l1+a 3 b 0 1+a*+2a-6 3+3a+15+3a b 0
= . = = = =
-2 b5+a -2 5+a 0 b —2-2a-10-2a -6+25+a’+10a 0 b
a’+2a-5=b
—4a-12=0

=
6a+18=0
a’+10a+19=b

a=-3;b=-2

D)MX+M?=1=>MX=1-M>=>M “M-X=M “(I-M?)=X=M - (1-M2)

T PR 6 R ER
wmy (37 (4 QJ(_l y

M| -1 -1 10

-1 2 11 0 -1 -1 0
e a0 12 A0

Calculamos: M * =
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X y z
Considera las matrices A=| 3 0 2|,B=(1 y z)yC=(3 0 0).
1 11
x-1 y-1 z-1
a) Sabiendo que el determinante de A es 5, calcula | 1 1 1 | , indicando las
4 1 3
propiedades que utilizas.
b) Calcula los valores (x, y,z) talesque B-A=C
MATEMATICAS I1. 2024. RESERVA 3. EJERCICIO 5.
RESOLUCION
a)
x-1 y-1 z-1 Xy z|] |1 11 X Yy z
1 1 1 |—%>5=/1 1 1|+[1 1 1|-®5=1 1 1
4 1 3 4 1 3| (413 4 1 3

Propiedades aplicadas
(1) Si una linea de una determinante es suma de dos sumandos, dicho determinante se puede
descomponer en suma de dos determinantes. En el primero ponemos el primer sumando y en
el segundo el segundo sumando.
(2) Si un determinante tiene dos lineas iguales, el determinante vale 0.
(3) Si a los elementos de una linea se les suman los elementos de otra paralela a ella,
multiplicados previamente por un nimero real, el valor del determinante no varia.

b) Planteamos y resolvemos el sistema

Xy z
B-A=C=(1 y 2z){3 0 2|=(3 0 0)=(x+3y+z y+z z+2y+z)=(3 0 0)=
1 11
X+3y+z2=3 X=3+2t
X+3y+z=3
= y+z=0;= }:»yz—t
y+z=0
2y+2z=0 z=t
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1 -1 0 2 1
Considera las matrices A={7 2 0|y B=|0 0
0 01 1 0 0

9

a) Calcula los determinantes de las matrices ((AB)F’)_l y 27 AB°. b) Halla la matriz X, si es

posible, que verificaque A-X-B =91, donde | es la matriz identidad de orden3
MATEMATICAS Il. 2024. RESERVA 4. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a) Calculamos el valor de los determinantes de las matrices Ay B.

|A|=2+7=9 |B|=—% |A-B|:|A|-|B|:9-(—%j:—1
Calculamos los determinantes que nos piden
-1 1 1 1
(48)°) =g - -
‘(AB)‘ |AB|-|AB|-|AB|-|AB|-|AB| " (-1)-(-1)-(-1)-(-D)-(-2)
6 1
\27AB$\=|27A|-\B6\=273-9-(—1j =3—12:1
9 3 3
b) A-X-B=91=>A"A-X-B-B'=9A".I-B'=X=9A"B"
Calculamos las matrices inversas
t
2 -7 0 2 1 21 .
1 1 0 -7 1 9 9
A_lz(Aa‘”)t: 0 0 9 _ 00 |71 0
|A| 9 9 9 9
0 0 1
lt
0 0 0 0 -1
1 1
0o -= 0 -=
9 0 i 0
-1 0 2 1
L (B I B P
B!= B] = I - ] -l01 ©
9 9 1 0 -18
21
3? 01 9) (01 18
Calculamos la matriz X: X =9-A™.B ' =9. 3 3 010 1 0|=/0 1 -63
0 0 1 1 0 -18 9 0 -162
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Considera la matriz A=[ 0 1]

a) Halla todas las matrices X que cumplen: X-A=—A-X'y X?=1, donde I es la matriz
identidad de orden 2.

b) Halla todas las matrices Y que cumplen Y-A=A-Y , la suma de los elementos de su
diagonal principal es cero y tienen determinante —1.

MATEMATICAS Il. 2024. JULIO. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a) Llamamos X :(

o @
o T
~—

0 1) , 0 -1
Luego: X = 0 X=
1 0 -1 0

b
b) Llamamos Y :(a j
c d

a bY(-1 0 -1 0)\(a b -a b -a -b b=0
Y-A=AY = . = . = = =

(c dj( 0 1) [O 1) (c dj [—c dJ [ c d] {C:O
a+d=0=a=-d

-d 0
0 d

1 0) , -1 0
Luego: Y = 0 Y=
0 -1 01

‘:—dzz—lzd:il ca=71
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0 a -b
Considera lamatriz A={0 0 b
0 0 O

a) Calcula A™.
b) Calcula, si es posible, la matriz inversa de |+ A+ A?, donde | denota la matriz identidad de

orden 3.
MATEMATICAS I1. 2024. MODELO. EJERCICIO 4

RESOLUCION

a)
0 a -b)(0 a —b 0 0 ab
A’={0 0 b||/0 O bi=|0 0 O
0 0 0)lOO O 00 O
0 0 ab)(0 a -b 0 0O
A*=/0 0 O[O0 O b|=|0 0 O
00 0)l0 O 0 0O
0O 0 0)(O O OY(O O O)(O a -b 0 0O
A=A A A A=|{0 O 0|0 O O|/0 O OO O bi=|0 0 O
0 00)lO OOI(OOOOO0 O 0 0O

b) Calculamos la matriz B=1+ A+ A®

1 00 0 a -b 0 0 ab 1 a
B=1+A+A?’=|0 1 0[(+/0 0O b|+/0 0 O0|=|0 1 b
0 0 1 0 0 O 0 0 O 00

Calculamos el determinante

1 a —-b+ab
|B|=[I+A+A*|=[0 1 b |=1
00 1
Calculamos la inversa
1
—-a 1
1 - b
L (adi)t L b b 1) [T )
= |B| = . =
o 0 1
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