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o a+4 0
Sea lamatriz A= 1 a 1
0 a+4 a

a) Indica para qué valores de o la matriz A admite inversa.
b) Para a =1 determina, si es posible, la matriz inversa de A.
MATEMATICAS Il. 2025. RESERVA 1. EJERCICIO 6

RESOLUCION

a) Calculamos el determinante de A.

a=0

|AF:a3—a2—4a—a2—4a:a3—2a2—8a=0:3 )
a‘—200-8=0=a=

2+,4+32 216 [a=4
2 2
Luego, la matriz A tiene inversa para todos los valores de o distintos de 0,-2 y 4

oa=-2

150
b) Calculamos la matriz inversade A=|1 1 1
0 51
t
-4 -1 5 -4 -5 5 4 5 5
-5 1 -5 -1 1 -1 9 9 9
(oA L5 -t 4) LSS 1
|A| -9 -9 9 9 9
> 5> 4
9 9 9
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0 3 4
Considera lamatriz A=| 1 -4 -5
-1 3 4

a) Comprueba que A®+1 =0, siendo | la matriz identidad y O la matriz nula. Calcula A™".

b) Calcula A**
MATEMATICAS I1. 2025. RESERVA 2. EJERCICIO 4

RESOLUCION

0 3 4 0 3 4 -1 0 1

A% = -4 -5 1 -4 5|=|1 4
-1 3 4)(-1 3 4 -1 3 -3

3 4\(-1 0 1 -1 0 0

A*=| 1 4 5| 1 4 4|=| 0 -1 0

Luego, se cumple que A®+1=0

Calculamos la inversa

1 1 -1 -1 0 1
4 -3 1 4 4
Adi A): 1 4 -3 -1 -3 -3 -0
()t =AIA = =1 -4 -4
A z
1 3 3
b)
-1 0 0
2025 :(A3)675 :(_|)675 ——1=| 0 -1 0
0 0 -1
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a b c
Sabiendo que: | x y z|=1, calcula razonadamente:
u v w
a+x b+y c+z Z C W
a) a b c |;b)|x a u
2a+u 2b+v 2c+w y b v

MATEMATICAS Il. 2025. RESERVA 2. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a+x b+y c+z a b c X y z
a b c |=| a b c |+ a b c |=

2a+u  2b+v 2c+w| |2a+u 2b+v 2c+w| |2a+u 2b+v 2c+w
X 'y z| |[x vy z a b c
=0+ a b cl+la b ¢c|=0+0-|x y z|=-1
2a 2b 2c| |u v w u v w
Propiedades aplicadas:
-“Si una fila o columna de un determinante es suma de dos sumandos, dicho determinante
puede descomponerse en suma de dos determinantes colocando en dicha fila o columna el
primer y segundo sumando, respectivamente.
-“Si un determinante tiene dos filas iguales, vale cero”
-“Si un determinante tiene dos filas proporcionales, vale cero”
-“Si en un determinante se cambian entre si dos filas o columnas, el determinante cambia

de signo”.
b)
Z C W| |[Xx a u a x u
X a ul=|ly b v|i==|b y v|=-1
y b v Z C w c z w

Propiedades aplicadas:

-“Si en un determinante se cambian entre si dos filas o columnas, el determinante cambia
de signo”.
-“El determinante de una matriz es igual al determinante de su matriz traspuesta”
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0 -1
Considera la matriz A:(l O]'

a) Calcula A*y A™
b) Halla razonadamente el determinante de la matriz 4 A®(A")“.
MATEMATICAS I1. 2025. RESERVA 3. EJERCICIO 4

RESOLUCION

a) Calculamos las matrices que nos piden:

) [0 —1] {o —1) (—1 OJ

A = . = =_|
1 0/1 O 0 -1

At = A2 A = (1) (1) =1 <[} °
=ATAT=(=D)-(=N)= —[0 J

31 _ A4T+3 _ (AT A2 A T (1IN A— A 01
A = AT = (AT A2 A=(1) - (=1)-A= A—(_l oj
b)

A25:A4-6+l:(A4)6'A:(|)6'A:A:((])- _;j

0 -1 0 -4
25 ty 4
4 A (A =4-A-1=4 =
Calculamos ) -A- .

0 -4

Luego: ‘4A25(At)4‘:‘4 0

‘:16
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. 2 2 31
Sean las matrices A= y B= .
3 4 2 2

a) Halla razonadamente el determinante de una matriz X que verifica X *AX *=B?.
b) Determina, si existe, una matriz Y que verifique A®Y B~'= A%,
MATEMATICAS Il. 2025. RESERVA 3. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a) Calculamos los determinantes de Ay B

2
3

3

A:
A= ;

2 1
‘=8—6=2 |B|=‘ ‘=6—2=4
4 2

Aplicamos las propiedades de los determinantes
X *AX % =|B?|= | X[|A|-|X|"=|B|"=| X[ -2=4>=|X|"=8=| X |=4/8
b) Despejamos la matriz Y de la ecuacion matricial

AYB!'=A’=A 1A -A’Y B! B=A1TAAB=A*Y=AB=A'AAY=A'AB=>
=AY=B=A'AY=A'1B=Y=A'B
Calculamos A™*

Gl G
0 (AMY -2 2 -3 2
(A) _( ) _

A2 2

Luego, la matriz Y es:

yopatp_i[ 4 723 )18 0) g
2\~ 2J\2 2)72s 17| 2

N, O
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all a12 a13
Se considera lamatriz M =|a, a, a,, |condeterminanteiguala -5
aSl a32 a‘33
all a31 2a21
a) Calcula |3a,, 3a,, 6a,,
2a,, 2a, 4a,
2a,,—3a, 2a,-3a, 4a,;-—6a,
b) Calcula a,, a,, 2a,,
a3l a32 28‘33

MATEMATICAS I1. 2025. RESERVA 4. EJERCICIO 4

a)

RESOLUCION

all aSl 2a21 all a31 2a21 all aSl aZl
3a, 3a; 6a, 22222122232 :Z iz 2:2 >=3-2-1a;, ayp 28, LRI 5 = 6- 2 8, 8y 8y |=
2a13 2a33 4a‘23 a13 a33 2a23 a13 a33 a23
all a21 a31 )
Cobars 2 S olms 19, (-1)-|ay, By g | = (-12): (-5)=60
a13 a23 a33
b)
2a,—-3a, 2a,—-3a,; 4a,—6a, 2a,, 2a,, 4a,| |3a; 3a, 6a,
ay Ay 2a23 ay ay 2323 —| 8xn 8y 2a23 va queE 1|a2yo :Stfe;:: slg: r:atfo\;lfc?onales
a31 a32 2a33 a‘31 a32 2a33 a‘31 a32 2a‘33
2all 2a'12 4a‘13 all a'12 alS
8y 8p 28| Gearnisemm > =22 |8y 8p 8y|=4(-5)=-20
a3l a32 2a33 aSl a32 a33

N —

www.emestrada.org



->-EMESTRADA
W | EXAMENES DE
SELECTIVIDAD

11
a 3
Sean las matrices A=[b J yB=|-1 2{.
11
a) Determinaay b paraque A>=41, donde | es la matriz identidad de orden 2.

b) Para a=-1y b=1, calcula, si es posible, la matriz X que cumple A*X =B".
MATEMATICAS Il. 2025. RESERVA 4. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a) Calculamos los valores de a y b.

a’+3b=4
a 3)(a 3 10 2 4 0 —
IXIVTER ‘ 4. N a‘+3b 3a+3 _ :>3a+3 0 a—_1:b-1
b 1)\b 1 01 ab+b 3b+1 0 4 ab+b=0
3b+1=4
b) Despejamos X de la ecuacion matricial y la calculamos
1 11
1 -1 1\ |4 4 &
A X —B'=4l.-X=B'=4X=B'= X =~B'= _|4 44
4 41 21 11 11
4 2 4
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