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5 

MATEMÁTICAS II 

TEMA 1: MATRICES Y DETERMINANTES 

 

• Reserva 1, Ejercicio 6 

• Reserva 2, Ejercicio 4 

• Reserva 2, Ejercicio 5 

• Reserva 3, Ejercicio 4 

• Reserva 3, Ejercicio 5 

• Reserva 4, Ejercicio 4 

• Reserva 4, Ejercicio 5 
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R  E  S  O  L  U  C  I  Ó  N 

 

 

a) Calculamos el determinante de A. 

 

3 2 2 3 2

2

0

4 4 2 8 0 42 4 32 2 6
2 8 0

22 2

A

 =


=  − −  − −  =  −  −  =   = + 
 −  − =  = = =   = −

  

Luego, la matriz A tiene inversa para todos los valores de   distintos de 0, 2 y 4−  

 

b) Calculamos la matriz inversa de 

1 5 0

1 1 1

0 5 1

A

 
 

=  
 
 

 

 

( )
1

4 1 5 4 5 5 4 5 5
5 1 5 1 1 1 9 9 9

5 1 4 5 5 4( ) 1 1 1

9 9 9 9 9

5 5 4

9 9 9

t

adj tA
A

A

−

− − − −     
    − − − − −        − − − −     = = = = −

 − −
 
 − 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Sea la matriz 

4 0

1 1

0 4

A

  + 
 

=  
  +  

. 

a) Indica para qué valores de   la matriz A admite inversa. 

b) Para 1 =  determina, si es posible, la matriz inversa de A. 
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R  E  S  O  L  U  C  I  Ó  N 

 

 

a)  

2

0 3 4 0 3 4 1 0 1

1 4 5 1 4 5 1 4 4

1 3 4 1 3 4 1 3 3

−     
     

= − −  − − =     
     − − − − −     

A  

3

0 3 4 1 0 1 1 0 0

1 4 5 1 4 4 0 1 0

1 3 4 1 3 3 0 0 1

− −     
     

= − −  = −     
     − − − − −     

A  

 

Luego, se cumple que 
3A I O+ =  

 

Calculamos la inversa 

 

( )
1

1 1 1 1 0 1

0 4 3 1 4 4
1 0 1

1 4 3 1 3 3( )
1 4 4

1 1
1 3 3

t

tAdj A
A

A

−

− − −   
   

−
    −    − − − −     

= = = = − − −
 − −  
 

 

b)  

2025 3 675 675

1 0 0

( ) ( ) 0 1 0

0 0 1

A A I I

− 
 

= = − = − = − 
 − 

 

 

 

 

 

 

 

 

Considera la matriz 

0 3 4

1 4 5

1 3 4

A

 
 

= − − 
 − 

 

a) Comprueba que 
3

A I O+ = , siendo I la matriz identidad y O la matriz nula. Calcula 
1

A
−

. 

b) Calcula 
2025

A  
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R  E  S  O  L  U  C  I  Ó  N 

 

 

a)  

2 2 2 2 2 2 2 2 2

0 0 0 1

2 2 2

a x b y c z a b c x y z

a b c a b c a b c

a u b v c w a u b v c w a u b v c w

x y z x y z a b c

a b c a b c x y z

a b c u v w u v w

+ + +

= + =

+ + + + + + + + +

= + + = + − = −

 

 

Propiedades aplicadas: 

-“Si una fila o columna de un determinante es suma de dos sumandos, dicho determinante 

puede descomponerse en suma de dos determinantes colocando en dicha fila o columna el 

primer y segundo sumando, respectivamente. 

-“Si un determinante tiene dos filas iguales, vale cero” 

-“Si un determinante tiene dos filas proporcionales, vale cero” 

-“Si en un determinante se cambian entre si dos filas o columnas, el determinante cambia 

de signo”. 

 

b) 

1

z c w x a u a x u

x a u y b v b y v

y b v z c w c z w

= = − = −  

Propiedades aplicadas: 

-“Si en un determinante se cambian entre si dos filas o columnas, el determinante cambia 

de signo”. 

-“El determinante de una matriz es igual al determinante de su matriz traspuesta” 

 

 

 

 

 

Sabiendo que: 1

a b c

x y z

u v w

= , calcula razonadamente: 

a) 

2 2 2

a x b y c z

a b c

a u b v c w

+ + +

+ + +

; b) 

z c w

x a u

y b v
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R  E  S  O  L  U  C  I  Ó  N 

 

 

a) Calculamos las matrices que nos piden: 

 

2
0 1 0 1 1 0

1 0 1 0 0 1
A I

− − −     
=  = = −     

−     
 

4 2 2
1 0

( ) ( )
0 1

A A A I I I
 

=  = −  − = =  
 

 

 

31 4 7 3 4 7 2 7
0 1

( ) ( ) ( )
1 0

A A A A A I I A A +  
= =   =  −  = − =  

− 
 

 

b)  

25 4 6 1 4 6 6
0 1

( ) ( )
1 0

A A A A I A A +
− 

= =  =  = =  
 

 

 

( ) ( )
4

4
1 0

( )
0 1

t
t tA A I I

 
= = = =  

 
 

 

Calculamos 25 4
0 1 0 4

4 ( ) 4 4
1 0 4 0

tA A A I
− −   

=   =  =   
   

 

 

Luego: 25 4
0 4

4 ( ) 16
4 0

tA A
−

= =  

 

 

 

 

 

 

 

Considera la matriz 
0 1

1 0
A

− 
=  
 

. 

a) Calcula 
4

A  y 
31

A  

b) Halla razonadamente el determinante de la matriz 
25 4

4 ( )
t

A A . 
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R  E  S  O  L  U  C  I  Ó  N 

 

 

a) Calculamos los determinantes de A y B 

 

2 2 3 1
8 6 2 6 2 4

3 4 2 2
A B= = − = = = − =  

 

Aplicamos las propiedades de los determinantes 

 
3 2 2 5 53 2 2 2 52 4 8 8X A X B X A X B X X X=    =   =  =  =  

 

b) Despejamos la matriz Y de la ecuación matricial 

 
3 1 2 1 2 1 1 2 1 1

1 1 1

A Y B A A A A Y B B A A A B A Y A B A A A Y A A B

A Y B A A Y A B Y A B

− − − − − −

− − −

=       =      =      =   

  =    =   = 
 

Calculamos 1A −  

 

( )
1

4 3 4 2

4 22 2 3 2( ) 1

3 22 2 2

t

adj tA
A

A

−

− −   
   

−− −     = = = =  
− 

 

 

Luego, la matriz Y es:  

 

1

4 0
4 2 3 1 8 01 1

5 1
3 2 2 2 5 12 2

2 2

Y A B−

 
−       =  =   =  =       − − −     

 

 

 

 

 

 

 

 

Sean las matrices 
2 2

3 4
A

 
=  
 

 y 
3 1

2 2
B

 
=  
 

. 

a) Halla razonadamente el determinante de una matriz X que verifica 
3 2 2

X A X B= . 

b) Determina, si existe, una matriz Y que verifique 
3 1 2

A Y B A
− = . 
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R  E  S  O  L  U  C  I  Ó  N 

 

a)  

11 31 21 11 31 21 11 31 21

3 2ª 2 3ª

12 32 22 12 32 22 12 32 222 2ª

13 33 23 13 33 23 13 33 23

2ª 3ª

2 2

3 3 6 3 2 2 6 2

2 2 4 2

Sacamos de la fila Sacamos de la columna

Sacamos de la fila

Cambiamos columna y co

a a a a a a a a a

a a a a a a a a a

a a a a a a a a a

⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→=   ⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→=   =

=

11 21 31

12 22 32det min

13 23 33

12 ( 1) ( 12) ( 5) 60
tA Alumna

El er ante cambia de signo

a a a

a a a

a a a

=
⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→=  −  ⎯⎯⎯⎯→= −  − =

 

b)  

11 31 12 32 13 33 11 12 13 31 32 33

2º det min 0

21 22 23 21 22 23 21 22 23 1ª 3ª

31 32 33 31 32 33 31 32 33

11 12 13

21 22 23

2 3 2 3 4 6 2 2 4 3 3 6

2 2 2

2 2 2

2 2 4

2

El er ante vale

ya que y fila son proporcionales

a a a a a a a a a a a a

a a a a a a a a a

a a a a a a a a a

a a a

a a a

− − −

= − ⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→=

=

11 12 13

2 1ª

21 22 232 3ª

31 32 33 31 32 33

2 2 4 ( 5) 20

2

Sacamos de la fila

Sacamos de la columna

a a a

a a a

a a a a a a

⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→=   =  − = −

 

 

 

 

 

 

 

 

Se considera la matriz 

11 12 13

21 22 23

31 32 33

a a a

M a a a

a a a

 
 

=  
  
 

con determinante igual a 5−  

a) Calcula 

11 31 21

12 32 22

13 33 23

2

3 3 6

2 2 4

a a a

a a a

a a a

 

b) Calcula 

11 31 12 32 13 33

21 22 23

31 32 33

2 3 2 3 4 6

2

2

a a a a a a

a a a

a a a

− − −
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R  E  S  O  L  U  C  I  Ó  N 

 

 

a) Calculamos los valores de a y b. 

 
2

2

2

3 4

3 3 1 0 4 03 3 3 3 3 0
4 4 1 ; 1

1 1 0 1 0 43 1 0

3 1 4

a b

a a a b a a
A I a b

b b ab b b ab b

b

+ =


 + + + =        
=   =   =   = − =        

+ + + =         
+ = 

 

b) Despejamos X de la ecuación matricial y la calculamos 

 

2

1 1 1

1 1 11 1 4 4 4
4 4

1 2 1 1 1 14 4

4 2 4

t t t tA X B I X B X B X B

 
− − 

 =   =  =  = = =   
   

 
 

 

 

Sean las matrices 
3

1

a
A

b

 
=  
 

 y 

1 1

1 2

1 1

B

 
 

= − 
 
 

. 

a) Determina a y b para que 
2

4A I= , donde I es la matriz identidad de orden 2. 

b) Para 1a = −  y 1b = , calcula, si es posible, la matriz X que cumple 
2 t

A X B= . 
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